DIBUIX TECNIC

Il. GEOMETRIA PLANA

7. TANGENCIES.
1. Principis generals
- Latangent a una circumferéncia ésperpendicular al radi en el punt de tangéncia.

- La bisectriu de I'angle que formen les tangents a una circumferéncia des d’un punt
exterior passa pel centre de la corba.

- Dues circumferéncies tangents renen els centres alineats amb el punt de tangencia.
2. Poténcia d’un punt
3. Eix radical
4. Centre radical
5. Tangencies: s’estudiaran diferents casos
- Quan coneixem 2 punts i 1 recta
- Quan coneixem 1 punt i 2 rectes
- Quan coneixem 2 punts i 1 circumferéncia
- Quan coneixem 1 punt i 2 circumferéncies
- Quan coneixem 1 punt, 1 recta i 1 circumferéncia
- Quan coneixem 1 recta i 2 circumferéncies
- Quan coneixem 2 rectes i 1 circumferéncia

- Quan coneixem 3 circumferéncies



DIBUIX TECNIC-2 tangéncies Il

1. POTENCIA D'UN PUNT

POTENCIA D'UN PUNT P exterior sempre és respecte UNA circumferéncia

Sempre es compleix el producte constant:




DIBUIX TECNIC-2 tangéncies I

2. EIX RADICAL

I'EIX RADICAL com a lloc geométric de tots els punts que compleixen el fet de tenir la mateixa

poténcia respecte DUES circumferéncies

Sempre es compleix el producte constant:

Segons siguin les 2 circumferéncies tenim 3 casos:



DIBUIX TECNIC-2 tangéncies I

3. CENTRE RADICAL

CENTRE RADICAL com a unic lloc geométric respecte TRES circumferéncies que té la mateixa
poténcia respecte totes elles.

Sempre es compleix el producte constant:
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NOM GEOMETRIA PLANA

DATA TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia que tingui el mateix eix radical que les dues circumferéncies donades i que passi pel punt P.

Circumferencies coaxials: son un feix de
—————— circumferéncies que tenen el mateix eix radical. Tenen
Recta de centres els centres alineats amb la recta de centres,
perpendicular a I'eix radical.

circumferéncies coaxials

Dibuixeu una circumferéncia que tingui el mateix eix radical que les dues circumferéncies donades.

T. centres

r. centres

\
eix radical de dues circumferencies exteriors circumferéncies coaxials




NOM GEOMETRIA PLANA

DATA TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia que tingui el mateix eix radical que les dues circumferéncies donades i que passi pel punt P.

r. centres

circumferéncies coaxials




NOM GEOMETRIA PLANA

DATA TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia que tingui el mateix eix radical que les dues circumferéncies donades i que sigui tangent a la recta donada.




NOM GEOMETRIA PLANA

DATA TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia tangent a les dues circumferencies donades coneixent un dels punts T1 de tangencia de la solucio.

Q@

RESOLUCIO UTILITZANT ELS EIXOS RADICALS | CENTRES RADICALS:

p qualsevol

La circumferéncia solucid tindra el seu centre sobre la recta de La circumf. C1, l'auxiliar i la solucio tenen I'ER 1

centres. La circumf. C2 i l'auxiliar tenen I'ER 2.

L'eix radical és el LLG dels punts que tenen la mateixa EI CR és el punt que te la mateixa poténcia respecte de
poténcia respecte de cadascuna de les circumf. cadascuna de les circumférencies. Per tant la distancia des del

(PT2=PT3=PT4=PT5=PT6) CR a T1 és la mateixa que a T2 i que a T3.
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DATA

GEOMETRIA PLANA

TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia tangent a la circumferéncia donada i a la recta en el punt A.

RESOLUCIO UTILITZANT LES PROPIETATS DELS EIXOS RADICALS | CR.

-Les circumferéncies solucio, donada i auxiliar tenen I'ER1.

-Les circumferéncies auxiliar i donada tenen I'ER2.

-EI CR és el punt des del qual les circumf. solucid, la donada i I'auxiliar tenen la mateixa
poténcia.

TAMBE ES POT RESOLDRE PER DILATACIO (exercici ja resolt al 1r curs)
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DATA

GEOMETRIA PLANA

TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia tangent a la recta donada sabent que passa pels punts A i B.

oA

ES RESOLT UTILITZANT LES PROPIETATS DELS EIXOS RADICALS | CR.
-Les circumferéncies solucio i l'auxiliar tenen I'ER1.

-La mediatriu d'AB és la recta de centres del feix de circumf. que tenen en comu
I'ER1.

-El punt mig M pertany a I'ER1, per tant té la mateixa poténcia respecta Caux i les
solucions.
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GEOMETRIA PLANA

TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia tangent a la circumferéncia donada i que passi pels punts A i B.

ES RESOLT UTILITZANT LES PROPIETATS DELS EIXOS RADICALS | CR.
-Les circumferéncies solucio i auxiliar tenen I'ER1.

-La circumferéncia auxiliar i donada tenen I'ER2.

-EI CR és el punt des del qual les circumf. solucid, la donada i I'auxiliar tenen la
mateixa poténcia.
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NOM GEOMETRIA PLANA

DATA TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia tangent a les dues rectes donades sabent que passa pel punt P.

RESOLUCIO UTILITZANT LES PROPIETATS DELS ELEMENTS RADICALS

-La bisectriu és un eix de simetria. Es pot trobar un punt P' que pertany també a la
circumferencia solucio.

-Les circumferéncies solucio i auxiliar tenen I'ER1.

-La bisectriu és la recta de centres del feix de circumf. que tenen en comu I'ER1.
-El punt M pertany a I'ER1, per tant té la mateixa poténcia respecta Caux i les
solucions. ER1}-
-El punt M és és punt mig del segment T1-T2. .

Tambe es pot resoldre per homotécia (exercici ja realitzat). \ r centres=bisectriu
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GEOMETRIA PLANZA

TANGENCIES

Dibuixeu una circumferéncia tangent a la circumferéncia donada i que passi pels punts A i B.

Dibuixeu una circumferéncia tangent a la circumferéncia donada i que passi pels punts A i B.




NOM GEOMETRIA PLANA

DATA TANGENCIES

Dibuixeu tres circumferéncies que siguin tangents entre si i tinguin els centres respectius en els punts A, B i C (exercici similar proposat a
les PAU del curs 1996-1997).




Dibuix 1
Tema: geometria plana

Exercici [qualificaci6 maxima: 3 punts]: Dibuixeu una circumferéncia que passi pel punt P i sigui tan-
gent a les rectes r i s. Assenyaleu-ne el centre i els punts de tangéncia.

o+



Dibuix 1. Opcié B
TeEMA: Geometria plana. Tangencies.

EXERCICI [2,5 punts]:

a) Determineu graficament les circumferencies tangents a les rectes R i S que passin pel
punt P [1 punt per cada circumferéncia]

b) Indiqueu, amb precisio, els punts de tangencia. [0,5 punts]



Dibuix 1. Opcio B
TEMA: Geometria plana. Tangencies.
Exercicr: Dibuixeu les circumferéncies tangents als segments R i S que passin pel punt P.

Deixeu constancia del procés grafic seguit i indiqueu, amb precisid, els punts de tangen-
cia. [2 punts en total: 1 punt per cada circumferéncia]




Dibuix 1. Opcié A
TeEMA: Geometria plana. Tangencies.

EXERCICI [2 punts]:

a) Dibuixeu una circumferencia que passi pels punts A i B i sigui tangent a la recta R.
Indiqueu el punt de tangencia. [1,5 punts]

b) Determineu el valor real del segment AB, si el dibuix esta a escala 1:150, i escriviu-lo
en la casella situada a la part inferior del full. [0,5 punts]

metres




Dibuix 1. Opcio B
TEMA: Geometria plana. Tangencies.
Exercicr: Dibuixeu les circumferéncies que passin pels punts A i B i siguin tangents al seg-

ment R. Deixeu constancia del procés grafic seguit i indiqueu graficament els punts de tan-
géncia. [2 punts: 1 punt per cada circumferencia]




Dibuix 1
Tema: geometria plana

Exercici [qualificacido maxima: 3,5 punts]: Construiu graficament la corba dibuixada en el croquis adjunt,
que no esta a escala. En els punts M i N, la corba té tangent horitzontal i els tres arcs de circumferencia
a, b i c que la componen abasten angles iguals i son tangents dos a dos. Les longituds dels radis res-
pectius estan en la relacié 1, 2 i 3. Es donen el punt M sobre la recta t i també la recta s, que conté el
punt N.




Dibuix 1
Tema: geometria plana
Exercici [qualificacié maxima: 2 punts]: Construiu la figura indicada en el dibuix adjunt, que no esta a

escala, constituida per dos quarts de circumferéncia AB i BC tangents entre si i a les rectes horitzon-
tals r i s, respectivament, situant els punts corresponents a A i C en les posicions A’ i C’ del paper.






